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Automakers Clustering based on Economic Production Function 

using Data Envelopment Analysis 
S. Rezaei, M.Sc; Gh.R. Amin, Ph. D.; M.Gh. Ariyanezhad, Ph. D. 

 
Abstract 

DEA-based clustering approach reveals the input–output relationships hidden in 

the data items of input and output. DEA-based clustering approach employs the 

piece-wise production functions derived from the DEA method to cluster the car 

companies. Estimate production function for each car company  by input-output 

data is the benefit of this method. Thus, each car company  (like Saipa) not only 

knows the cluster that it belongs to, but also checks the production function type 

that it confronts. It is important for managerial decision-making  in different fields 

where decision-makers are interested in knowing the changes required in 

combining input resources. 

 

Keywords: Data Envelopment Analysis, Clustering, Production Function, 

Automakers, Saipa  
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2. Homogeneous 5. Virtual input and output 

3. Linear programming   

�



�	��-�
��.&�����
������'*/&AAA� ����

miv

sru

njxvyu

xvst

yuMax

i

r

m

i

iji

s

r

rjr

m

i

ipi

s

r

rpr

,...,1,

,...,1,

,...,1,0

,1

11

1

1

=≥

=≥

=≤−

=

��

�

�

==

=

=

ε

ε

��
��

�Y�!����+(����� ��+
��!����2�+%�� ��� �� ���5�!�	�0'

��
���	'��������� ���5�(�	!��X(��!����
,�P����	��������

���� 2	!� 	����� +
��!� ��� � � Y�!� #
��� �
>,�+��,� $����2

Y�!��+
��!� ������� �^�����+%��  �� � � � ��� 5�!�	�����$���

	'������	�����	!��X(��!����
,�P'�AB����� ���������2���

��

*$+�����=����B��C��
���������

� �
.��� $�:!�� �"��D!( ) n�nj ,...,2,1=������ ��m�

]�=9!� ��� �{ }
mjjjj xxxx ,...,, 21= ��s��	����

{ }
sjjjj yyyy ,...,, 21=�����,�������'5�< �6���T�	!�]'�0�����2�

T �(�)� ),( YX *�������D'�� X ����� ��&(����,��=� Y m	���� �

��
.���$�:!���"��D!T���'5�Y�6����
(�����	��D�� �K���

	!�]'�0����2���

��6�O�2$����R��!S��N��`,��@

),...,2,1(,),( mjTyx jj =∈����0≥jλ�,�1������

���
=

=
n

j

j

1

1λ����I,-�F����NTyx j

n

i

j

n

r

jj ∈��
==

),(
11

λλ�

	!�����2���:�� ��O���, ����
.���$�:!��� ���5�!��'5�n�3,��
��2��

�
�#=	��D�*$+�����=����B��C�����

��

������������������������������������������������������������

���+��'�$���
�+����,����-�.���
�����
/� ��-�

��6�S�2$����� ���,V��N��

� ].�N��`,��@Tyx ∈),(���xx �������

��I,-Tyx ∈),(�+(��2��

� R� N�`,��@Tyx ∈),(��yy �� ������

��I,-Tyx ∈),(��+(�2�

��6�V�2G�0��$��������!�,g��N�1�Tyx ∈),(����I,-�����

�������0>λ�)' ��Tyx ∈),( λλ� 2���:������������O��

�, ����
.���$�:!���%,-�L'��a���� ���5�!��� �n�3,��
��2��

��oooooo6�g�2$��oooooo��	oooooo%���oooooo
Zj��N���5���oooooo�

�oo�),...,2,1(,),( mjTyx jj =∈���	oo%��
Z�	oo1b'��F

	!�A
,�<����
!�Y����	1b'��� �$���$-�	�0!��������'�1��+(�

 ��<����
!�i������T����:�� ��O�����++.������o�������$�o
,

+(����, ��� ��?2�

��6�j� 2��
��p$���	��'q�N�T�"��D!�#'�=:@���+(����

	1b'�� �����O� FS�� FV�� Fg�+(�� � ��� � � 2��
.���$�:!�� �"��D!

���B�����*��!cT���Y�6����O��FS��FV��Fg���89
!��'5��f�� ���

	!���2��

},...,2,10|),{(
11

n�j�y�yxxyxT jj

n

j

jj

n

j

jc =≥≥≥= ��
==

λλλ
��

���	!���X!�5�����+(��	�
3=H!�&���"��D!�#'��5�!����F� e1

�,�1���������cT�i������,�
1��� �����+(��R��!�n��9!��'

	!���������
.���$�:!���"��D!�$-���������������!	��'�1�2

���:�O2�
�� ��

�	������� !	�"�#$%���E�6��&�'*/&�0��

��������� 	
���� �
���� ���� ��� �����M!��� 	�� � ��

+(���'��2������C� �����	
�����
����4�(����������� ���

	!� r
a��� �'5� Y�^!� 5�� ���;=(�� ��)
��� 2$���� �K���:��  �� ��

	!�����
!�C� ����������
.���/�����'�5���0f?�����0f?

��� ����B�	'� ��� 5�!�$���"	!� ���;=(��+(�� ����	B�0!�Y ����

)
�*����������&(���5�!�#'�������
1
������������

���!� �����#���]�=9!��5�D!�L'��a�����
.���/����[����

���D'��	!���2��+(������'5��f�� �������������
.���/�����#'�

	!���'-N

������������������������������������������������������������

!��0
�11�$��
$-�

#���	-��
,��
'
���� �

2��0
$����
���1��,���/	���
�

3����
������ ��	���	���
�

�

1. Production Possibility Set 4.  Ray unboundness  

2. Convexity 5.  Inclosing of observation 

3.  Inefficiency 6. Minimum Extrapolation 

�



F��������������������������������������������������������������������������������������������������������
 2�1���$�
�3$����1���45�.�6������89�2�:� %)���;&.$��.�6����

0),...,,,,...,,(
1

*

1

*

2121 =−= ��
==

ik

m

i

irk

s

r

rsm yvyuyyyxxxf

�� ���5�!��� � ���������D'��<�0f?����n���!��
.���/�����#'������

�5�������������< �X"N��

252242141232131222121111 1,1,1,1,1 xxxxxxxx
∗∗∗∗∗∗∗∗ =+=+=+== νννννννν

������������� ��/����[������
.���+(���	����� ��3!�l��� ����!-

� �'y+(���'� ������ ������� �
�������� 2FY �B� �'�>,�EXK����

)
�*������	!�� � � ���,���
1���������5������0��LH����$���

/��!��"��D!� � �����������#'�����+��,� � ��O��, ���i�,�� 2���

��:�������������Y�^!�$���"S�)
�*���������
1q����+(� ���,

� �� ��� �������� LH���O�� �S��#'������� +(�� #=��,� ���?

��������O�S�/��!� �"��D!������ ���q�F��=H���	!����c�

�/������� ����������� ���5�!��� ����	0���!��� ���� ���,��������

� #'�� 5�� 	:'� ���
!� ��
.��j���� �
.��� /����+(��	!� ��!-������2

� �D
=, �	!)
�*����������	!����$�����=(��[��� ��� � ���
1

��������������2��

1X

2X

x
v

x
v

2

2
2

1

2
1

+

x
v

x
v

2

32

1

31
+ x

v
x

v

2

42

1

41

+

2

*

521 xv=

1

* 1
1

1
x

v
=

��
�#=	7�D��	�������*�:�G
���&�H2��9*/&�I����&�'�	
����

�%��J�.&� /K��'�;	����

�

��������0��4 )1:)1(( 2

*

221

*

21 xvxvPF += �
�)������������������ j� �����q5�

��������00�4� )1:)2(( 2

*

321

*

31 xvxvPF += ���

)�����������!������s5�

��������0004�
)1:)3(( 2

*

421

*

41 xvxvPF += �

�)����!�����#������t������u5�
��������0&4��� )1:)4(( 1

*

11xvPF = ������������)�5�
�

������������������������������������������������������������

����1���
$����� 

��������&�4��� )1:)5(( 2

*

52 xvPF = ���)�����v5�

$���� �K	!� ����
!� ������ L'��a� i���� F( )*

ijv�/����

�=(�� 5���'� ��� ��� E��f!� �
.��� ���� 0F� 00� �000��;6� �
Z��

���=H���=(��w�!����S������#
�� ���!�� F����=(�����0&���

&�����/����L'��a�5��	U0������, ����+(���;6��%,-�  ���
.��

��=(���
��X�����V��F	�,�/�����#'������,����� ��������'�$���"

�,��� �=B�1� �>,� 2�	'� ���,���������#'���������,�!
����6�

�����#'��  �����, �������� ��������� ������'���,�������� 2���

���
����6��4�(�$���5��	��'��
.���$�:!���"��D!��#'�=:'�A,

����'��� � ���,���������#'��5���'��������
.���/����������$���"

� �������
.��������[����D
=,�  �� F�����=B�1��>,� �������$-

	!�P�����'5�������(����Y�������!���'�2��
1* =kEff

1* =kEff

1*
�kEff

1*
�kEff

32 , DMUDMU

7DMU

43,DMUDMU

1098 ,, DMUDMUDMU

21,DMUDMU

65,DMUDMU

�=(�� ����� ����� ��
��X�� ��������� ��,�!����6� ����

�'�A,��=(�� #'������ �� ��=��� �� � � �>,� � �!� ����� ���

( )it	!�R�a�)
�����i+(���>,�� �!��=(���I,�
,���� �

$���� ��?�����0������!��
.���/�����5���'�����( )iPF������H!

�'��3!�$����#'AI'������;6�( )yx,� ��3!( )it���5������ 

������ /����� 5�� �'�	!� +(�)' �-��)�'A��!� F��-� ����!�  �

 ��3!( )it#

0��#'�=:'�A,� ���������������� ��� +(�� ��

��=(��$-�����'�����
��X��������2��

�

�	���L�2��M+��-�
��.&�'*/&�	
��

	'�D,-�5��������� ��?��=

����0������	�d�H!���	0?�����
,�� �

�F)
=H
,� �:�� 5�� ���;=(�� ��� �
.��� /����� 	'�(���� ��  ����,� )( 

�#
�`��� �� �
.��� /����� 	'�(���� ����� l���  �� ���� �d� �� C� 

�< �6� ��� ���� ��D'�� �
.��� /����� $�
!� ����!� &��� � 	'�(���

+(�������d� ���'5�)=' �I.�� 2���;=(�� ����$�!A���)=' �I.��#'��5�

�=(�	!��
:;��)��5����	'�(������
��X�����w�!�����,��2��

������������������������������������������������������������

���11�$��/���������� 

������
��	��/�����������  

�

1. Reference set 3. Degenerative Clusters 

2. effective Clusters  

�



�	��-�
��.&�����
������'*/&AAA� �N��

�

0,...,1

0,...,1

0,...,1

0)(0

)()(0

==

==

==

==

===

imiv

rsru

knk

qRq

pCpPFp

ik

rk

φφ

0�rku

0�ikv

mi �

0�p

DMUkpCpCpp +=+= )()(,1

sr �

DMUkpCpCpp +== )()(,

nk ≤

kp ≤

��

�	�������
������'*/&��

����� ��<�"MK����� �0���!� ���P��b�� #'�� ��� n���!� ����

����7'�(��5�(� ����x ��!������(��+(��+(����!-�2��.�3!�#'�� �

���

0��  �>�!)
�*�� �������� #�R�9=,�� #
�`��� �� ��
1

�� �!�  �� ����!� <�"MK�� 5�� 	����� �� ��� �� ����
y=!

+(�� ���� ���;=(�� �5�(� ���� ��%=���� 2C �A1��,�
.�(� ���

�����sq�������8���ju����������5�(� ����+���Sv��Y�(

�#'���'��� � 5�� ���;=(��  ��	0(� �� �=B�1�  ��?�	( ��� � �!� �
��

�������� ���+(�� 28����#'�+���� �� ��� ���5�(� �������

�Y���O������d� ��,�2��
��

���*O���DPQ�R��	��O���'�0��

�

��������� ���	
����


�������

��������
��

����
��

������

������

��������


������

��������������� �������
��

���������

������
����

 �!�"������

��������

#�"�	�������

����������
��� $
�����
��

��������%		��	��

������
����

����

&���
�����

%��
�
'����

��"������

�����
����� $
����%		��	�� ������
����

 ������

&���
��(��

!�)�

*�������	��

�������� $��(��

���(��
�	��

�+$� �,����

-
�(��

.
�/�#��

��
���		��

 ����!
��
���� ��������������

0��'������	��

�+$� �

!�"������

1���	��(�

2

(	��

������

������
�	�

"#�������

$
������������

0��'������	��

�+$� �

&���
�����

$
����

#�"���
����

������

������
�	�

$�!�%���

��
"�	�
�	� �

�������

�+$� �

��������

&���
��(��

��
(����
��

 �&���
�����

������

������
�	�

"#�������

0
���$����

3�'���

$�4� ��+$�� *�������� �

,����

��
(���(��

������
�	�

����
����&����'��

-�����
�(��	5�

&6������

������
����

 �,����-
�(��

*�������� �

����&4����

$��������

$�!�%���

$
����0��'������	�� ������
����

 �!�"������

0�'
��� �

,����

��
(���(��

$��������

"#�������

%"������

&���
���	��

7�����

%((�(��

$��(��

3�'�
�	��

������$�!�%��

��&"#�����'��

��
(����
��� %"������

#�"���
���

0�"����

��	���

����
����&����'�

(��������#��

-���	�� !83� �

!�"������

#�����	��

�
"����

&��#'�����#�

����
���

!�"�����

��������

����4� �

!�"������

0�6��(����

9%��(�!���
:��

������$��%��� !�"���������

,����-
�(��

����4� �

��	��1�
)��

&6����� �

$
����

%		��	��

)�������
����

&����'��

%��
��!�"�����

 �,����-
�(��

%"������

3�'�
��

$���
"����

������
����

�������

�����*��+�� !�"����� �

&���
�����

%"������

���(��
��

$���
"����

$
����

��������

%		��	�

�, �� !�"����� ������

&���
��(��

���%		��	� �

��0��'������

	��

0�'
��� �

$
��������

&4���



Q��������������������������������������������������������������������������������������������������������
 2�1���$�
�3$����1���45�.�6������89�2�:� %)���;&.$��.�6����

���*O7�DN��'��
�����G6.	��

(�-�
�� *����"������ ./����
���!�����
������ ��������
����

(�-������� 1
�(�2�
��� ;���(����
�	
��(���(� !�������2�
���

��� ��+���
����,���!�����	/� 1
�(�,<� <��� -���/��

���/����� 1
�(�.��/�� #	�����
���
�	�� -���/���
���
�	�

���/�����&�*���0�
�/����
�'� =������ #������
�	�� $����

���/���������,����!1� 7
�"
����� *��(���
�	�� 3�����	��

 2(��3� 1�>���
�	�� *��(���
���
�	�� $
�
���

 �� 1�>���
���
�	�� *2�!
"��� 7
�"
�2�
���

 ��
���� 2*� *��	�'�	���*
�
�	� %�(��

�2(��3� 2*�%��
� **��%��
� -����

�2(��3������ 2*�&��
��� ��		��� -/
(��

*
-� 2*�2*%���6�����'�	�	� �
�	���� 7.�2�
���

*
���
���� -��'� ��
�
�� 7.�%��
�
��"��

*
��������� ;
�(�� �-%� -�����

*����
���� ;
�(��%��
� �-%�%��
� �

��

+'�%,�  ���7'�(� $�1�X�� �>,� 5�� ���;=(�� ��F�SV��+���

� $�
!� 5�� �5�(����ju���� ����!� +������������� $���"

)
�*���,��� R�9=,�� ��
12�������,�
�� +���� Y�^!� $���"O����

�
.��� � ������� ��M"��:�'����������A
,� �I'��	�l�*�!������

���Je��$�5�(� ����+H
.�5��+H���2��

� �!�����
y=!��!��� �.�3!� #'��  �� 	( ���V�� ����� �g�

+'����!� ��� ����� ��� ��� +(�� 	�������
!5�  �� ��� 	'��

/��������� �-�����5��	����+
�����������������+������������

��f�� ������������#
�`�������7'�(�$�1�X����1�'��5����
.������

8���� #
�� ��� � �!-� $�
!� 5�� +���� ����� ��sq��8���



��,���R�9=,�����%��2��

�����=B�1��>,� ���'5���� �
0!����
y=!�#'��R�9=,�� ���,�N��

OQ��������3=H!�)��5��	!�%;!��>,�5�����
y=!�2� ��C��B� zM^!

��%,-�������5�����;=(������=H
,��3=H!�)��5����(����!-� �� ���

+(��	B��2��

SQ�����	'�(����$��=�� � �+����G�,� ���
y=!�+����� ��2������

��'A��$�A
!�#=H,������Y�^!�	!��0(�����E
3���������
�%B�$���

� ���A�����	6�*=���	�B�P,������ �3@�+������2��

VQ���� �'b���=(�� ��1�'�� F�!� Y�!�  ������� �=B�1� �>,�  �� �I,

+(��2	!����3!� ��Y�!�$����_�������������,�	���K�A
,����

	!� ��� � � ��I'�� ����
y=!���'A1� 2��������� �!� A����� �1�� Y�^!

���1�+���������	.�!���� �=��(�4�(�� ��� ���-� $�+������

� ����

��

��

��

��

������������������������������������������������������������

���-�
'	��$�
����'	��' 

	������,�!���I'������
y=!�����n���!�����
y=!�F<�!��������

	!�{�f!��=

��	.�!�/���!���i�%(����2��

��� ��� #
�`��� �>,� � �!� ����
y=!� �:,-� ��� ���i���� ����

+����Y�(������ F����� F]�=9!������X,� �
=��� ��	��������i5l

+�����,���Je�����2��

�� ��!��!����������;=(��C� ������������P��b������
y=!

	!��'5�����N��

��� ���!��"S�N��

���0oo(�����Eoo
3��
����	�$7� 8� ��/������
�9�

�8�����
�����	'� ��
:��	����������

���� �ooo���ooo��Y�yooo
!�$�ooo�� ���&ooo(�=!
�/��	���

�����-��
���
����!��"	��V��N��

��
.��
+��'�$���
��

����AB��C5 �
/	���	''�'��

��!- �
��/�
����

�8.�����(
;���+��1�����

��� ����� ��X?�P9�� �������d� ��C� ��D�'�� �SV��+���

	!� $-� ['�=,� 	( ��� ��� �� ����� �����+(���5�(� ���)'5�����2

� Y�(� ��� n���!�	I����5�(� �����������Svvq� ���� ��=H�

����&(������)���B��7'�(��5�(� ����+�,�2��

�

������������������������������������������������������������

���0
����

!��<�������

�

1. Hyundai consolidated 3. Output 

2. Input �
�



�	��-�
��.&�����
������'*/&AAA� �P��

���*O��D������&�S�&.��'�07��'��
������G6.	�

 Inputs Outputs 

DMUs R&D Total Assets Average Employees Production Value Added Net Profit / (Loss) Revenue 

1 2,544.0 79,057.0 103.7 1,366.8 12,429 2,874.0 48,999.0 

2 5,331.0 190,022.0 365.8 4,589.1 29,706 3,227.0 151,589.0 

3 1,401 58,303 170.1 2,173.2 9,260 1,151 51,832 

4 317.1 9,117.1 26.6 588.2 215 105.6 9,982.3 

5 315.8 6,119.1 12.4 466.7 139 69.5 6,600.1 

6 3,450.9 71,479.5 141.3 3,442.0 5,588 4,036.8 66,992.1 

7 489.0 10,101.5 33.0 1,140.7 2,246 32.8 14,551.4 

8 367.1 5,866.8 7.5 214.0 360 314.2 6,206.3 

9 372.6 7,902.0 21.1 621.0 610 398.7 10,695.6 

10 647.3 12,093.9 36.2 904.2 873 451.1 19,742.1 

11 540.9 9,435.9 19.6 904.0 435 74.3 13,740.0 

12 3,026.4 77,630.7 183.5 3,340.8 5,644 3,502.8 63,748.6 

13 2,175.0 69,050.0 210.2 3,365.9 9,518 63.0 56,594.0 

14 1,963.0 68,766.0 131.0 2,385.1 3,531 2,943.0 41,528.0 

15 608.0 12,506.7 40.1 2,200.0 848 445.9 18,569.9 

16 82 3,147 29.6 456.3 761 296 4,108 

17 323.2 6,945.5 31.3 1,142.5 400 226.7 9,114.2 

18 5,494.7 194,266.3 275.9 7,711.0 14,260 9,277.9 142,239.3 

19 1,982.0 18,910.0 52.3 926.2 5,514 1,343.0 31,142.0 

20 157.9 3,532.7 27.2 556.3 933 371.4 6,838.3 

21 4,588.0 136,603.0 328.6 5,659.6 20,065 2,749.0 104,875.0 

22 4,588.0 72,085.0 310.6 5,659.6 17,803 1,287.0 96,004.0 

23 30.0 2,104.3 30.0 530.2 972 561.4 3,683.6 
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DMU1 0.00015928 0.0000036 0.00299344 0.00000991 0.00002746 0.00006284 0.00000948 

DMU2 0.00008091 0.0000009 0.0010856 0.00000074 0.0000107 0.0000199 0.00000405 

DMU6 0.00008257 0.00000433 0.00287225 0.00002396 0.00000919 0.00009422 0.0000063 

DMU8 0.00107017 0.00005607 0.03722835 0.0003106 0.0001191 0.00122126 0.00008168 

DMU9 0.00092236 0.0000321 0.01911649 0.00010405 0.00014614 0.00037694 0.00006507 

DMU10 0.00049306 0.00000984 0.01553981 0.00007422 0.00008074 0.00016112 0.00004 

DMU11 0.00074276 0.00001483 0.02340986 0.0001118 0.00012163 0.00024272 0.00006026 

DMU18 0.00009932 0.00000077 0.00110686 0.00000514 0.00000477 0.00002281 0.00000479 

DMU19 0.00022633 0.00000628 0.00827204 0.00004034 0.00003187 0.00010391 0.00002079 
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DMU22 0.00007154 0.00000386 0.00126676 0 0.000047 0 0.0000007 

DMU3 0.00046973 0 0.00201035 0 0.00001062 0 0.0000174 

DMU13 0.00029546 0 0.00170057 0.00001506 0.00001354 0 0.00001052 

DMU21 0.00011688 0 0.00141127 0.00001231 0.0000147 0.00001932 0.00000385 

DMU12 0.00008811 0.00000392 0.00233677 0 0.00000697 0.00008666 0.00000694 

DMU14 0.00012395 0.00000514 0.00307735 0 0 0.00012882 0.00000938 

DMU4 0.00224027 0 0.0109104 0.00004803 0 0 0.00009123 

DMU15 0 0.00007315 0.0021228 0.00020515 0 0 0.00002955 

DMU16 0.0047747 0 0.02061281 0.00023171 0 0 0.00017341 

DMU17 0 0.00011982 0.0053624 0.00077898 0 0 0 

DMU20 0 0.00028307 0 0 0 0 0.00014624 

DMU23 0 0.00047522 0 0 0.0002038 0 0.0002177 

DMU5 0.00111734 0 0.05240209 0.00040918 0 0.0005162 0.00008894 
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Clusters 1 2 3 4 5 6 7 
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3 DMU6       

4 DMU8 DMU12 DMU14     

5 DMU9       

6 DMU10       

7 DMU11       

8 DMU18 DMU4 DMU15 DMU16 DMU17 DMU20 DMU23 

9 DMU19 DMU5      

��

� Y����  �� ���  �f,���q�,� +(�� ���� ����� $�
SV������

(� ��������5�u�������=(�����������,�/����������������
.��

� Y���� ��� ����� ��j�+(��89
!2���
.��� /���� Y�^!� $���"� ��

������ ���7'�(��5�(� ���t��5��+(��< �X"N��

3

214

321

00110686.0

00000077.000009932.000000479.0

0000228.000000477.000000514.0

x

xxy

yyy

−

+++

++

	!� �
.��� /����� L'��a� $���� Y�!�,� ����� �%,-� }H'�3!� ��� $���� 

����������
!�� �������'� ���
.���/�����+��X����+��������

���,� 2+����Y�^!�����������5��)=
��}���� �����	'��������

� Y���q�	!�  ��?�+���� F�,�
1�	����� ��� ��=H��	'���$�
'��

� }���� �� � ��� A����� �=

�� C��B� �� g�	������� � P'��

� ��� A����� �=

�� ��(� 2��� �7'�(� +������"� ��?� ��� 	=���� $��

�� ��� ��?�)=
��}���� ������#'������X%��+(�
(�P'����+(�

+����}
3�����+XH,��������� ���=

��A����������#'�����

	'� ���� ��� ��� 2+(�
(�4�(�� ��� �I'����(� 5���+����#'�����

P
��	!�	�
����=

���0(�����E
3����� �+����A�����������

�+(��#:�!������������������ ����$5����� ��#'�����������

� � �����=

��� }���� zM^!g� 2��A�����+(�� i5l�< �6�#'��  �

	��������� �'��=!� ���AB�� C5 �� ��� C��B� �� � 5�� ��� 2��%�'�



�	��-�
��.&�����
������'*/&AAA� ����

�,��,��
���� 5�� 	'���#'����  �� �7'�(� +���� ��� ��=H�� 	'��

+(�
(�	!����'-�������%���,�����'��,�� ����2��

��

�C$�9'.$V��

� �)
�*������������:��"�p�3���
1���;=(�����#
��&��� �5���

�%,-��
.���/�����)
�*�� ��)%!��d�H!�5��	:'+(��$��'�!���
12�

�=(�� ��4�(������������������#
��$�%���&��� �	'�(����Y�X,�

��������	���������� ���!��")
=H���%,-��
.���/����#

X�� �2�

)%!� 5��	:'�����5�
,� #'����� $��'�!�_�*���$��'�!��������

��
.��F�+��X��	'�(�������������
.���/�����$�
!�����!����

���]�=9!���� ��L
����  �� /���!� 5�� ���;=(��	I,�I@�  �>�!���

+(�� 2���������	
�����
����4�(�� ��������5�� ���;=(�� ��� ��

��� /���������� 5�� ��!-� +(�	!� 	����� �� ��� �� �����,���

��J�K��+0�6� #
�`��� �� ]�=9!� /'��6� ����� 5�
,� #'�� �����

������5�(� ����2���D
=,� ���C� �#'����
1 ��F��,�=(���%�����

������������	!�89
!�� ���E�0��$�����5�(� ���F������:��

�������������
.���/����G�,�=(���	'�(����A
,	!����1�2�J�K�5�

�I'�F���� �
.��� /���� �H'�3!� ����� ������  �� �=B �<��;=!� ���F�

�L
����  �� /���!� 5�� ���;=(�� 	I,�I@� � �!�  �� 	�%!� <�"MK�

��� ���� <��;=!� /'��6� ����� ����� +(�	!�'-� 2�5�� ���;=(�� ��

����� 4�(�� ��� ��������	!����� )
,������ ���
;!� ���

)
�����=������
.����������� ���
.���/�������+XH,������0!���2

��;=(���������5������������Y�!�#'��5����!-�+(F�������$����	!

�L
����	I,�I@����+XH,� ��X%��+(�
(��'� ������� 5���'��

���,�#'�������	������������� �2��

�
Reference 

Banker RD, Charnes A, Cooper WW. (1984). Some 

models for estimating technical and scale 

inefficiencies in data envelopment analysis. 

Management Science 30, 1078-1092.    

Charnes A, Cooper WW, Golany B, Seiford L, Stutz 

J. (1985). Foundations of data envelopment 

analysis for Pareto–Koopmans efficient 

empirical production functions.journal of 

Econometrics, 30, 91–107.                                                      

 Cook�WD, Seiford LM. (2009). Data envelopment 

analysis (DEA) – Thirty years on .European        

Journal of Operation al Research, 192, 1-17 

Emrouznejad A, Parker BR, Tavares G. (2008). 

Evaluation of research in efficiency  productiviy: 

A survey and analysis of the first 30 years of 

scholarly literature in DEA. Socio- Economic 

planning, 42(3), 151-157.                                                                                                                                                                            

Garcia-Palomares UM, Gonzalez-Castano FJ, 

Burguillo-Rial JC. (2006). A combined  global   

and local search (cgls) approach to global 

optimization, Journal of Global Optimization,34 

(3),�409–426. 

Lee C-H et al.(2008). Clustering high dimensional 

data: A graph-based relaxed optimization 

approach, Information Sciences ,178  ,PP.4501–

4511          

Po RW, Guh YY, Yang MS, ( 2009). A new 

clustering approach using data envelomment        

analysis. European Journal of Operational 

Research, 199, 276–284    

Sherali HD, Desai J, (2005). A global optimization 

rlt-based approach for solving the fuzzy 

clustering  prob, Journal of Global Optimization, 

33 (4), 597–615. 

Van der Hofstad R, Kager W. (2008). Pattern 

theorems, ratio limit theorems and gumbel     

maximal clusters for random fields, Journal of 

Statistical Physics, 130 (3),  503–522. 

Xu R,  Wunsch D. (2006). Survey of Clustering 

Algorithms. IE Neural Networks, 16 (3),645-  

678���������� 

Yin X, Han J, Yu PS, Crossclus. (2007). user-guided 

multi-relational clustering, Data mining and 

Knowledge Discovery, 15 (3) ,321–348. 

 

�


